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Mở đầu

Như chúng ta đã biết, bài toán thác triển ánh xạ chỉnh hình là một trong

những bài toán quan trọng bậc nhất của giải tích phức nhiều biến, các định

lý hội tụ - thác triển kiểu Noguchi có liên quan tới nhiều vấn đề trong giải

tích phức hyperbolic và lý thuyết đa thế vị.

Trong [11], các tác giả đã đưa ra khái niệm về một lớp không gian phức

mới gọi là không gian phức Zalcman, từ đó xây dựng khái niệm không gian

phức Zalcman yếu và chỉ ra một số định lý hội tụ - thác triển kiểu Noguchi

đối với những ánh xạ chỉnh hình vào không gian con phức Zalcman yếu của

một không gian phức.

Với mong muốn tìm hiểu và nghiên cứu về không gian phức Zalcman và

các định lý hội tụ - thác triển đối với ánh xạ chỉnh hình vào không gian

phức Zalcman yếu, em đã chọn đề tài luận văn " Các định lý hội tụ -

thác triển đối với ánh xạ chỉnh hình vào không gian phức Zalcman

yếu". Luận văn ngoài phần Mở đầu, Kết luận, Tài liệu tham khảo còn gồm

hai chương nội dung.

Chương một trình bày tổng quan một số kiến thức cơ bản về ánh xạ chỉnh

hình, tôpô compact mở và compact hóa một điểm, đa tạp phức, không gian

phức, họ chuẩn tắc các ánh xạ chỉnh hình, phủ chỉnh hình, giả khoảng cách

Kobayashi, không gian phức hyperbolic, miền taut, hàm đa điều hòa dưới.

Chương hai trình bày các định lý hội tụ - thác triển đối với ánh xạ chỉnh
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hình vào không gian phức Zalcman yếu. Phần đầu của chương trình bày

một vài lớp không gian Zalcman quan trọng và chỉ ra những tính chất cơ

bản của không gian Zalcman. Phần thứ hai trình bày điều kiện đủ về tính

taut của một miền trong một không gian phức với nhóm tự đẳng cấu không

compact theo cách tiếp cận từ không gian phức Zalcman có điểm biên đọng

quỹ đạo. Phần cuối của chương dành cho việc nghiên cứu mối quan hệ giữa

tính hyperbolic Brody yếu, tính ∆∗− thác triển, tính Zalcman yếu và tính

lồi đĩa yếu của không gian phức.

Luận văn được hoàn thành tại trường Đại học Sư phạm Thái Nguyên

dưới sự hướng dẫn khoa học của TS. Trần Huệ Minh. Tác giả xin được bày

tỏ lòng biết ơn chân thành và sâu sắc nhất tới cô giáo hướng dẫn, trường

Đại học Sư phạm - Đại học Thái Nguyên đã tạo mọi điều kiện thuận lợi để

tác giả hoàn thành được khóa học của mình.
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Chương 1

Kiến thức chuẩn bị

Nội dung trình bày ở chương này chủ yếu được đưa vào từ các tài liệu

[1], [4], [5].

1.1 Ánh xạ chỉnh hình

Giả sử X là một tập mở trong Cn và f : X → C là một hàm số. Hàm f

được gọi là khả vi phức tại x0 ∈ X nếu tồn tại ánh xạ tuyến tính λ : Cn → C

sao cho

lim
|h|→0

|f (x0 + h)− f (x0)− λ (h)|
|h|

= 0,

trong đó h = (h1, ..., hn) ∈ Cn và |h| =
(

n∑
i=1
|hi|

2)1/2

.

Hàm f được gọi là chỉnh hình tại x0 ∈ X nếu f khả vi phức trong một

lân cận nào đó của x0 và được gọi là chỉnh hình trên X nếu f chỉnh hình

tại mọi điểm thuộc X .

Một ánh xạ f : X → Cm có thể viết dưới dạng f = (f1, ..., fm), trong đó

fi = πi ◦ f : X → C, i = 1, ...,m là các hàm tọa độ. Khi đó f được gọi là

chỉnh hình trên X nếu fi chỉnh hình trên X với mọi i = 1, ...,m.

Ánh xạ f : X → f (X) ⊂ Cn được gọi là song chỉnh hình nếu f là song

ánh, chỉnh hình và f−1 cũng là ánh xạ chỉnh hình.
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1.2 Tô pô compact mở và compact hóa một điểm

1.2.1 Tô pô compact mở

Giả sử X, Y là các không gian tô pô. Gọi F là họ các ánh xạ X vào Y .

+ Với mỗi tập con K của không gian X và với mỗi tập con U của không

gian Y , ta định nghĩa

W (K,U) = {f |f (K) ⊂ U} .

Họ tất cả các tập W (K,U), trong đó K là một tập con compact bất kỳ

của X và U là một tập mở trong Y , là một tiền cơ sở của tô pô compact

mở C trên F .

Do đó họ tất cả các giao hữu hạn các tập hợp dạng W (K,U), trong đó

K và U là các tập hợp như trên, lập thành cơ sở của tô pô compact mở trên

F . Một phần tử tùy ý của cơ sở có dạng
⋂
{W (Ki, Ui) |i = 1, ..., n} trong

đó mỗi Ki là tập con copmact của X và mỗi Ui là một tập con mở của Y .

+ Giả sử {fn} là một dãy trong F . Ta nói dãy {fn} hội tụ tới f ∈ F

đều trên các tập con compact của X (hay hội tụ theo tô pô compact mở)

nếu với mỗi tập con compact K của X và mỗi tập mở U của Y thỏa mãn

f (K) ⊂ U , tồn tại n0 > 0 sao cho với mọi n ≥ n0 ta có fn (K) ⊂ U.

1.2.2 Compact hóa một điểm

Giả sử X là không gian tô pô không compact. Cặp (Y, ϕ), trong đó Y là

một không gian compact, ϕ : X → Y là một phép nhúng đồng phôi X vào

Y sao cho ϕ (X) trù mật trong Y , gọi là một compact hóa của X.

Ta sẽ xét compact hóa bởi một điểm của không gian không compact. Giả

sử Y là một không gian tô pô không compact và ∞ là một điểm không

4


